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第十次作业

1. 计算特征多项式并求出复特征值和特征向量:
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2. 证明: 域 F 上的两个同阶方阵 A,B 中如果有一个是非退化的，那么

AB 和 BA 相似.
举例说明如果 A,B 都是退化的，则 AB 和 BA 可以不相似.

3. 设 A,B 是向量空间 V 上的线性算子. 证明: 如果 AB = BA, 那么对任
意的 λ ∈ F , ker(λE − A) 是 B 的不变子空间.

4. 证明: 如果 A 是可逆线性算子，那么 A 的不变子空间也是 A−1 的不

变子空间. 特别,A 的特征向量也是 A−1 的特征向量.

5. 设 A : V −→ V 是一个线性算子，它对某个自然数 p 由 ImAp =

ImAp+1. 证明: 在这种情形 V = KerAp ⊕ ImAp 是 A 的两个不变子
空间的直和.


