
第五次作业

1. 设 u1,u2,u3,u4 ∈ R4 ，其中
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计算 ⟨u1,u2,u3,u4⟩ 的两组不同的基和维数。

2. 设 v1,v2,w1,w2 ∈ R3 ，其中
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再设 V = ⟨v1,v2⟩ 和 W = ⟨w1,w2⟩ ．计算 dim(V +W ) 和 dim(V ∩W ) ．

3. 设 U, V,W 是 Rn 的子空间。证明：如果 V ⊂ U ，则

U ∩ (V +W ) = U ∩ V + U ∩W = V + U ∩W.

4. 设 U, V 是 Rn 的子空间．证明：如果 dim(U) + dim(V ) > n ，则 U ∩ V ̸= {0} ．

5. 设 U 是 Rn 中的子空间且 d = dim(U) > 0. 证明:

(i) 存在 Rn 中的子空间 V 满足 dim(V ) = n− 1 和 dim(U ∩ V ) = d− 1;

(ii) 存在 Rn 中的子空间 W 满足 Rn = U ⊕W .

(注. 称 W 是 U 在 Rn 中的一个直和补)
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